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環R、m, n ∈ Z>0に対しM(m,n; R)を ([1,m] ∩ Z) × ([1, n] ∩ Z)からRへの写像の全
体とする。A,B ∈ M(m,n; R), a ∈ Rに対し

(A + B)(i, j) = A(i, j) + B(i, j), 1 ≤ i ≤ m, 1 ≤ j ≤ n,

(aA)(i, j) = aA(i, j), 1 ≤ i ≤ m, 1 ≤ j ≤ n

と定めるとM(m,n; R)はR-加群となる。A ∈ M(m,n; R)に対し aij = A(i, j) と置いて
矩形 (長方形)に並べたものを行列と謂う。A ∈ M(`,m; R), B ∈ M(m,n; R)に対し

(AB)(i, j) =
m∑

k=1

A(i, k)B(k, j), 1 ≤ i ≤ `, 1 ≤ j ≤ n,

と定めると Aと Bの積 AB ∈ M(`, n; R)が定まる。特に ` = m = nの場合M(n; R) ≡
M(m,n; R)は環となり、a ∈ Rに対し

(ι(a))(i, j) =

{
a, i = j,

0, i 6= j,

と定めると ι(a) ∈ M(n; R)となり ι : R → M(n; R)は準同型単射であり自然な埋め込み
を与える。Rが単位元 eを持つ環の場合 ι(e)を単位行列と謂う。
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